Un peu de trigonométrie (sujet n°12) _T _2mn 3n
En posana = T obtient alors&= 10 etaA= 10"

i—geti—o sont des angles complémentaires donc eds{3in(3).

Ce qui peut se traduire par : 1 — 2sih? 3sing) — 4siri(a). (E)

Montrer que :

cos{m}—l—cos( = gx.n“S—I—

En posant X = si&), I'équation(E) devient :
1-2X2=3X—4R & 4X3-2X2-3X +1 =02 (X — 1)(4X2 + 2X - 1) = 0.
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Changeons I'écriture de C%ﬂ) + cos % Cette derniere équation admet trois solutions- 2

cos% + cos % = COS(ZEO) + cosg_zﬂo) = COS(ZEO) + Sin(zlo)

Solution

Vu que sirr%) >0 et queln—oig(modulo a1, on obtient donc :
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> Calculons(cos(zlo) + COoS %})2 Sln(10)

(cos% + cos%;))2 = (008% + sin(zlo))2 O en déduit que :
& (cos(zlo) + cos%;))2 = cosz% + sinz(zﬂo) + 2cos§))sin(2£0) (cos%) .\ cos%)z —14 S'”(l_o) L+ \/5_3 1 \/5_3 +3
& (cos(%) + cos%;)2 =1+ sin%)

Vu que co%%) >0 etque CO%@ > 0, alors co%%) + COS% > 0.
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=>» Déterminons la valeur exacte de ?@(

. . . / 5+3
Pour cela, on utilise les formules suivantes : Finalement, Coa%) + cos% = 34L

cos(A) = 1 — 2sin2§)

sin(®) = sin(Aa + a) 003%) + cos%) =% x \/5_5 + 3

& sin(3) = cos(A)sin(@) + sin(2Aa)cos@)

& sin(3a) = (1 - 2sin24))sin(@) + 2sin@)cos?@)
& sin(3) = sin@) — 2sir(a) + 2sin@) — 2siri(a) _
& sin(3a) = 3sinf@) — 4sirf(a) Cyril GUILLON




