LA PROPORTIONNALITE

1. Situation de proportionnalité

Activité :
Le prix payé a la pompe a carburant pour diversestifés d’essence SP68 est indiqué par le taklagant :
N° du relevé 1 2 3 4 5 6 7
. Quantité (en L) 1 7.8 258 | 36,8| 45 | 96 x
Prix (en €) 7,80 | 32,25 46,00 70,
a. PourchacunalescolonnesompletegQuantitéetPrix), calculedesrapports R:LX. et R’:Qua_mité.
Quantité Prix
b. En déduire, alordes coefficients a gauche et a droite du tableau
c. Calculerles valeurs manquantes
Réponses :
a. «g=_PMX_ »:colonnen®:....R=........... ;colonnen®:...R=........ ;colonnen®:...R=.........
Quantité
« gr=Quantité, - colonnen®: ... R = ........... ;colonnen®: ... R........... ;colonnen®: ... R =........
Prix
b. Coefficient gauche =........................cceeeee . Coefficient droite =i,
c. Colonnen®:...Valeur=...........ccevviviiiiininnnn ;Colonnen?.:Valeur=...........coooeiiiii i,
Colonnen®: ... Valeur=................coiiiinnnnn, ;Colonnen?.:Valeur=.............coooiiiiiiii

Bilan de I'activité :
* Pour chaque colonne du tableau, les nombres ........et. ............ sont les valeurs
........................... des rapports respectifs”"X__ gt Quantite

Quantité Prix
* On obtient les termes de la deuxieme ligne en ....cu............ CeUX de la premiere ligne par .........
* On obtient les termes de la premiere ligneen .........ccc.cce..nts ceux de la deuxiéme ligne par .........

Définition :
= Un tableau pour lequel on passe d’'une ligne a I'atg en multipliant toujours par le méme nombre
noté k s’appelle untableaude.............................

» Lenombrekestappeléun...........c.coceeeininnnn. de i

= Les suites de nombres formées par chaque ligne dabileau sont dites......................... entre elles

Retour a I'activité :

* Le tableau étant de proportionnalité on dit que la « quantité d’essence » est ......................aU
« Prix » et inversement. On dit aussi que la .................et le .............. sont deugrandeurs
proportionnelles.

* Lasuite de nombres(1; 7,8 ; 6,24 ; 25,8 ; 36,8 ; 45 ; 56) psbportionnelle a lasuite (....... e ;
....... L eereree ) tereeen ) eeeeeen ) eeee.a. ) €L INVErSement.

e Lesnombres............. (] ST sont legefficients de proportionnalitédu tableau.

: - 1 1
En calculant I'inverse de chaque coefficient: ——— = ........... et —— = ...
Ainsi les coefficients .......... et.......... soNt ...

On retiendra : \
Si on connait 'un des deux coefficients de propddnnalité d’un tableau, le 2™ se détermine en

calculant I'........ccoovveiiiiinn, du 1°".




2. Calcul d’'une guatrieme proportionnelle

Dans l'activité précédente et d’apres les valeessablonnes n°4 et n°5 du tableau nous avons vu que
32,25 _ 46

........... et —— =........... ainsi les deux rapports sont ............ =
25,8 36,8
On dit que les rapport®_ et 32:25 sont de méme proportion
36,8 25,8

De plussion calculdesproduitsdes extrémeg« Produitentrenumérateuetdénominateudesrapports») :

............. cet X L S
Onaalorslégalité : ...........X cooiiiiiiin = s b S
On retiendra :
Soit a, b, ¢ et d des nombres réels avec b et d nouis : a<|>7 C
b d

: a . ¢ R :
Siles rapportsB et 4 sont de_méme proportionalors :

= |etableauestde.............oocoiiiiiiiiiiin,
= Les produits des exXtrémes SONL. .......cvves & veiiiiiiie e e e

On parle aussi de « Produiten................. ».

Application :
Calculer x dans les cas pour que les rapports sis\&mient de méme proportion :

£ g
a) X et 0,7¢ b) 0, et 9.€
3,9 4,5 0,25 X
Réponses :
a) D) e

3. Les partages proportionnels

Activité :
Un employeur propose une prime a ses secrétainas ypo compte-rendu manuscrit a mettre en forme. |
souhaite que le partage soit proportionnel au nerdbrpages tapées :

La premiére secrétaire a tapé 15 pages du compderra seconde 20 pages et la troisieme 25 pages.
Sachant que la seconde secrétaire a bénéficié giime de 48 € calculer celle des deux autres gusila
somme totale partagée.

Si on appelle x et y la part respective de®l8et la 2™ secrétaire, on complétera le tableau suivant :

Secrétaire n°l n°2 n°3




Remarques :
Le tableau étant de proportionnalité, on a I'égaliés rapports suivant : .......... = = =

Ainsi, en ajoutant une colonne « somme » a deaalde proportionnalité, celui-ci reste de ............owmm...

On retiendra :
» Etant donné succession de rapports égaux alole rapport dont :

— le numérateur est égal a la somme des numérateurs e
- le dénominateur est égal a la somme des dénominateu
estausside méme.....................

e Autrement dit: Si a, b, ¢ sont des nombres réelst @', b’, ¢’ des nombres réels non nuls tels que

a b C F o s e

— = —= — alors = = =

a b c' +on, PP
Application :

Le départ d’'une course de semi-marathon (21 knrenyest fixé a 8h00. Deux postes de chronomésage
installés sur le parcours. L& poste est a 15 km du départ. La somme des distate® deux postes au
départ est égale a la distance totale du parcours.
On suit un coureur tout au long de la course : iBsse est constante sur toute la distance et pasté au
1*" poste de chronométrage a 8h20.

a. Quelle distance a parcouru ce coureur Apdste de pointage ?

b. A quelle heure passe-t-il ali"Z poste ?

c. A quelle heure franchit-il l'arrivée ?

Remarques :
Le tableau étant de proportionnalité, on a I'égaliés rapports suivant : .......... = ....... Foearneees =
. . T TR TP ee. F o F o e
Par ailleurs, si on considére la « colonne somno& gbserve que : " = S

Ainsi, en ajoutant une colonne « somme » a deaalde proportionnalité, celui-ci reste de ............ ...

On retiendra :
» Etant donné succession de rapports égaux alors lapport dont :

— le numérateur est égal a la somme des numérateurs e
- le dénominateur est égal a la somme des dénominatsu
estausside méme.....................

* Autrement dit: Si a, b, ¢ sont des nombres réelst@’, b’, ¢’ des nombres réels non nuls tels que

a b C F o s e

— = —= — alors = = =

a' b ¢ @ Lt PP
Application :

Le départ d’'une course de semi-marathon (21 knrenyest fixé a 8n00. Deux postes de chronomésage
installés sur le parcours. L& poste est & 15 km du départ. La somme des distate® deux postes au
départ est égale a la distance totale du parcours.
On suit un coureur tout au long de la course : iBsse est constante sur toute la distance et pasté au
1*" poste de chronométrage a 8h20.

a. Quelle distance a parcouru ce coureur Apdste de pointage ?

b. A quelle heure passe-t-il ali"Z poste ?

c. A quelle heure franchit-il l'arrivée ?



