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À la fin de chapitre, vous serez capable de :

· de construire un triangle de mesures données
· d’identifier des triangles en justifiant votre choix
I – TRIANGLE
· [image: image2.emf][image: image3.emf]Définition d’un triangle
......................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................
· Propriétés des angles d’un triangle
[image: image4.emf]Pour chaque triangle, mesurez les angles internes  et additionnez les mesures trouvées.
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     Quelle constatation faites-vous ? Quelle règle pouvez-vous en déduire ?
[image: image12.emf]............................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................................

· Construire un triangle
[image: image13.emf]Avec règle et compas, construire un triangle ABC sachant que :
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Exemple :

a) Construisez un triangle ABC tel que AB = 3,5 cm, BC = 6 cm et AC = 5,5 cm.

b) Construisez un triangle EFG tel que EF = 4,6 cm, FG = 58 mm et GE = 33 mm.





II – LES QUATRE TYPES DE DROITES REMARQUABLES D’UN TRIANGLE
· Hauteurs







Cas particulier : triangle avec un angle obtus.





· Médianes





· Médiatrices








· Bissectrices




III – LE TRIANGLE ISOCÈLE
· Définition


· Propriétés du triangle isocèle
a) Les angles



b) Les droites remarquables








IV – LE TRIANGLE ÉQUILATÉRAL

· Définition





· Propriétés du triangle équilatéral
a) Les angles

b) Les droites remarquables






V – LE TRIANGLE RECTANGLE

· Définition




· Propriétés du triangle rectangle







· Le triangle rectangle isocèle


VI – IDENTIFIER DES TRIANGLES







VII – EXERCICES
Exercice 1
Nommez chaque triangle. Justifier votre choix











A : triangle équilatéral car il a trois côtés égaux ou trois angles égaux.
B : triangle isocèle car il a deux côtés égaux ou deux angles égaux. 
C : triangle quelconque car il a trois côtés mais aucune particularité.
D : triangle isocèle car il a deux côtés égaux ou deux angles égaux. 

E : triangle quelconque car il a trois côtés mais aucune particularité.
F : triangle équilatéral car il a trois côtés égaux ou trois angles égaux.
G : triangle rectangle isocèle car il a un angle droit et deux côtés égaux ou deux angles égaux. 
Exercice 2
Dans la figure ci-contre, nommez chaque triangle et justifiez votre choix.



Si un triangle est équilatéral, ses trois angles ont pour mesure 60°.


�EQ \o(\s\up4(d);A)� = �EQ \o(\s\up4(d);B)� = �EQ \o(\s\up4(d);C)� = 60°
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Si on construit la bissectrice, la hauteur, la médiane issue du sommet principal ainsi que la médiatrice de la base on constate que ces droites sont confondues.





Si un triangle est isocèle, les angles à la base sont égaux.


 �EQ \o(\s\up4(d);B)� = �EQ \o(\s\up4(d);C)�





Un triangle équilatéral a ses trois égaux.


AB = BC = AC





Un triangle isocèle a deux côtés égaux.


Pour indiquer que les côtés d’un triangle sont égaux, on trace le même signe sur ses côtés.


AC = AB
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TRIANGLES





La bissectrice d’un angle partage celui-ci en deux angles égaux.





On constate que les trois bissectrices sont concourantes.





Elles se coupent en un même point I qui est le centre du cercle inscrit au triangle.
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La médiatrice d’un segment est la droite perpendiculaire en son milieu.


On constate que les trois médiatrices sont concourantes (se coupent en un même point) en O.


Ce point O est le centre d’un cercle qui passe par les trois sommets du triangle : c’est un cercle circonscrit au triangle.





B





C





A





� EMBED Visio.Drawing.11  ���





La médiane issue d’un sommet coupe le côté opposé en son milieu.





On constate que les trois médianes se coupent en un même point G.


Ce point est le centre de gravité du triangle 
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Les trois hauteurs du triangle ABC se coupent aussi en un seul point mais l’orthocentre H est extérieur au triangle.
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La hauteur relative au côté [BC] est la perpendiculaire à BC passant par A.





On constate que les trois hauteurs se coupent en un même point H, appelé orthocentre du triangle.
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





Si on construit les bissectrices, les hauteurs, les médianes issues de chaque sommet ainsi que les médiatrices de chaque côté, on constate que ces droites sont confondues et concourantes en un seul point qui est à la fois orthocentre, centre de gravité, centre du cercle inscrit et centre du cercle circonscrit.
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Étape 1


On trace avec une règle graduée un des côtés : AC = 6 cm par exemple.





Étape 2


On écarte les branches du compas de la mesure du côté [AB].





Étape 3


Du point A comme centre on trace un arc de cercle correspondant à AB = 5 cm.








AB = 5 cm


BC = 4 cm


AC = 6 cm





F





E





D





C





B





A





� EMBED Visio.Drawing.11  ���





� EMBED Visio.Drawing.11  ���











B





Un triangle rectangle a un angle droit.


�EQ \o(\s\up4(d);A)� = 90°


Le côté opposé à l’angle droit s’appelle l’hypoténuse.


Les deux autres côtés sont les côtés de l’angle droit 


(ils forment l’angle droit).
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Un triangle rectangle est inscriptible dans un demi-cercle ayant pour centre le milieu de son hypoténuse.





Dans un triangle rectangle, les hauteurs relatives aux côtés de l’angle  droit se confondent avec les côtés du triangle.


Le point de concours des hauteurs (orthocentre) est donc le sommet de l’angle droit, ici le point A.
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DEF est triangle rectangle isocèle :


�EQ \o(\s\up4(d);E)�est un angle droit et DE = EF


Les deux angles à la base (�EQ \o(\s\up4(d);D)�et �EQ \o(\s\up4(d);F)�) sont égaux.


On peut trouver leur valeur :


�EQ \o(\s\up4(d);D)� + �EQ \o(\s\up4(d);E)� + �EQ \o(\s\up4(d);F)�= 180° ; or �EQ \o(\s\up4(d);E)�= 90° ; �EQ \o(\s\up4(d);D)� + �EQ \o(\s\up4(d);F)�= 90°


�EQ \o(\s\up4(d);D)� = �EQ \o(\s\up4(d);F)�= 90 : 2 = 45°
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« Identifier » signifie donner le nom du triangle et justifier la réponse en précisant les propriétés des côtés et des angles.
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Exemple : 


ABC est un triangle isocèle car il a deux côtés égaux.


ABC est un triangle isocèle car il a deux angles égaux.
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Autres exemples : 


DEF est un triangle rectangle car il possède un angle droit, �EQ \o(\s\up4(a);DEF)�
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KLM est un triangle équilatéral car il a trois côtés égaux


KLM est un triangle équilatéral car il a trois angles égaux.
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BOD et FBD : triangles isocèles ; ils ont deux côtés égaux.


EGC : triangle rectangle ; il a un angle droit.


AEC : triangle rectangle isocèle ; il a deux côtés égaux et un angle droit.
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Un triangle est une figure qui a trois côtés, trois sommets et trois angles.





�EQ \o(\s\up4(d);A)� = 99° ; �EQ \o(\s\up4(d);B)� = 30° ; �EQ \o(\s\up4(d);C)� = 51°                                      �EQ \o(\s\up4(d);D)� = 52° ; �EQ \o(\s\up4(d);E)� = 64° ; �EQ \o(\s\up4(d);F)�= 64°


�EQ \o(\s\up4(d);A)� + �EQ \o(\s\up4(d);B)� + �EQ \o(\s\up4(d);C)� = 180°                                                       �EQ \o(\s\up4(d);D)� + �EQ \o(\s\up4(d);E)� + �EQ \o(\s\up4(d);F)�= 180°


On peut en déduire que dans un triangle, la somme de angles intérieurs est égale à 180°
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Étape 4


On écarte les branches du compas de la mesure du côté [BC], soit 4 cm.





Étape 5


On pointe en C, on trace un arc de cercle correspondant à BC = 4 cm. On obtient le point B.





Étape 6


On trace les segments [AB] et [BC], qui sont les côtés du triangle.











B





C





G





H





H





G





N





M





O











O





I





J





K

















I





Bissectrice





Hauteur





Médiane





Médiatrice
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Côté de l’angle droit





Hypoténuse
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Côté de l’angle droit





O





Orthocentre
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