PROBLEME 3

L’affixe de chaque point sera notée en minuscule. On note (7, ﬂ) =6 (2m), avec 0 # 0 (Z).
On utilise alors I’écriture complexe d’une réflexion® s pour obtenir celle du projeté comme milieu de [M, s(M)]. On
obtient, en remarquant que d = —b :

m+ei20(mfb)+b m+e’i29(m+b)—b
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Clairement, (E #G), (F#H),(E=F&M=A),(G=F<M=B), G=HeM=C)et (E=H < M =D,).
On peut donc d’ores et déja dire :

si M € {A, B,C, D}, alors deux des quatre projetés sont confondus et de telles positions de M répondent au probléme.
En revanche, si M ¢ {4, B,C, D}, alors les quatre projetés sont deux a deux distincts et non alignés d’ou, en utilisant
le birapport sous ces conditions :

E,F,G,H cocycliques< (f —h)(g—e)(f—e)(g—h)€eR
b(1—e?)b(1—e ) (b—bcos20 —imsin20) (b— bcos 26 + imsin20) € R
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& m?eR (puisque sin26 # 0)
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sin2a =0 (ou « est un argument de m)

m =0

Finalement,

‘E, F, G, H cocycliques <= M € (AC) U (BD) ‘

1. Pour la réflexion d’axe (B, ﬂ), on remarque que S(B’ﬂ) ©5(0,8) = TB20> soit S(B’ﬁ) =TB20°5(0,)



