Solution proposée par Frédéric de Ligt au problemele la quinzaine n°13

y)z%. Montrer que

Enoncé : On considére le triangle ABC tel queos(%) cos(g) cos(;

5
max(a, B,y) > ?n.
Solution :
P SO In . . ég
On va montrer un résultat léegéerement plus fort ay@mmme minorant au lieu .

On a les égalités suivantes, valables dans letcasg, y désignent les angles d’un triangle :
cos (%) cos (g) cos (g) = %COS (%) (COS (ﬁ -Zl_ )’) + cos (?))
= %cos (%) (sin (%) + cos (ﬁ ; y))

1 1 a —
= Zsina + Ecos (5) cos (ﬁ 5 y)

L'encadremend < |B V| i entralne I'encadrement suivantos (— - 5) < cos (ﬁzy) <1.

D’ou la minoration:

1 . 1

-sina + -cos (a) coS (— - —)< coS ( ) coS (ﬁ) coS (Z)
4 2 2 2 2 2 2 2
Ou encore :

1 . 1 . 1 . a
-sina = -sina + -sina <cos (—) cos (E) cos (Z)
2 4 4 2 2 2

Dans un triangle le plus grand des trois anglésugours une mesure supeérieure ou égéﬁea&j (sinon la
somme des trois angles serait strictement inféxiaarrad). Notonsx cet angle.

: 9 . 9 L om _ 51
Sia € [,—] on a qussina > sin— et donc quecos (ﬁ) cos (B) cos( ) > Loin 2w = Y571
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Par conséquent > £ > ?”



